Leformule di Algebra e Analisi matematica

SUCCESSIONI e SERIE

SUCCESSIONE (an) = ag, ay, ..., an n
(an) convergente (a,)® L se "e>0,$ Ne: "n>NP |a,-L|<e
(an) divergente (@) ® ¥ se "M>0,$N:"n>Nb a,>M

MONOTONIA (an) crescente se a, £ ap+1 (an) limitata superiormente b (a,) ® sup (a,)
(an) decrescente se a, 3 a,+1 (an) limitata inferiormente b (a,) ® inf (a,)
LIMITI NOTEVOLI 1In® 0 (1+1n)® e
"On ® 1 (1+1n)"® e

"Ga ® 1 (a>0)

SERIE Sa,z=ay+a+az+..=51,S,,S3.. somma: S =lims,
N® +¥

S(ca,+db,)=cSa,+dSb, Sa,,S b,convergenti b S ( ca, + db, ) convergente

CRITERI (an,b, >0) Confronto: S a,® Sbh,, Sa,convergente b S b, convergente
S a, divergente b S b, divergente

limay/b,=L >0 P a, b, hanno stesso carattere
lim ay/b, = +¥ b S b, divergente b S a, divergente

Rapporto: i <1P S a,convergente
limay, i>1b Sa,divergente
a,i =1 b criterio inefficace

Radice: i <1P S a,convergente

lim "Oa, i > 1P S a,divergente
T =1 b criterio inefficace

Confronto con un integrale:
f(xX) >0e decresc. su[1,+¥);a,=f(n) P S a,, 0f(X)dx hanno lo stesso carattere

Teorema di Leibnitz: (a,) monotona non crescente, lim (a,)=0b S (-1)”'1 a, convergente

SERIE NOTEVOLI  Geometrica ¥ ial(lx) se |x<1
Soax”:a+ax+ax2+...:i+¥ se x31
n=

1 oscillante se x£-1
¥

Armonica semplice S 1/51 =1+1/2+1/3+..=+¥
n=
¥
Armonica generalizzata S 1/n" =1+ 1/2°+1/3% + .. =1 converge se 0£a£l
n=0 T+¥ se a3l

Serie di Mengoli S1/n(n+l)=1

¥
Serie diBertrand S 1/ [x" (log n)b] = 1 converge se a>1 aut a=1, b>1

n=0 T diverge se a<l aut a=1, b£1l

(n=1,2,... +¥) Ssinp/2"Sk/n! Sn!/n" Sa'/n! (convergenti)

(n=2,3,... +¥) Slogn/n®* i converge se a>1
1 diverge se a<l



